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Transformation de Fourier et endoscopie

Jean-Loup Waldspurger

Communicated by J. Faraut

Résumé. Soient G un groupe réductif connexe défini sur un corps local
non archimédien F, et H un groupe endoscopique de G. On note g et
h les algebres de Lie de G et H. On définit la notion de distribution
H-stable sur g(F). Conjecturalement, il s’agit d’une distribution image
par transfert d’une distribution stable sur h(F). On démontre que I'espace
des distributions H-stables sur g(F) est invariant par transformation de
Fourier.

I. Introduction

Soit F' un corps local non archimédien de caractéristique nulle, a corps résiduel
fini. S1 M est un groupe réductif connexe défini sur F', on note par la lettre
minuscule m son algebre de Lie; myeg I'ensemble des X € m dont le centralisateur
Tx dans M est un tore; C°(m(F')) Pespace des fonctions sur m(F) a valeurs
complexes, localement constantes et a support compact.

Soient G et G* des groupes réductifs connexes définis sur F', G* étant
quasi-déployé, ¢ : G — G* un torseur intérieur, (H,s,{) des données endo-
scopiques pour G* (cf.[1] §7). On sait définir un sous-ensemble ouvert hgs _reg
de freg et un facteur de transfert

AG,H . bg*_reg(F) X greg(F) - C
(cf. [5] 2.2,2.3; les définitions sont dues a Langlands et Shelstad). On munit G(F)

d’une mesure de Haar, en imposant a ces mesures une condition de compatibilité

(cf. [5] 2.5). Soit f € CX(g(F)). Pour X € greg(F'), on pose:
I p) = D) f((Ade™")(X)dz,
Tx (F)\G(F)

ot D est le facteur usuel (cf. [5] 1.1). Pour ¥ € hg» _reg, o0 pose:

JG’H(Y, f) = Z AY, X)J(X, f),
X
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ou X parcourt greg(F) modulo la conjugaison par G(F') (on appelle conjugaison
laction adjointe). Fixons une forme bilinéaire (-,)4 sur g(F), symétrique, non
dégénérée et invariante par conjugaison, et un caractere ¢ : F — C* continu et
non trivial. On peut alors définir dans C2°(g(F')) la transformation de Fourier
f— f On définit par dualité la transformation de Fourier D — D sur lespace
des distributions, noté C°(g(F))* (le dual algébrique de C2°(g(F))).
Counsidérons le cas ou (H,s,§) = (G*,1,id). Notons Ccoo(g(F))G* —inst
le sous-espace des f € C(g(F)) telles que JG.a* (Y,f) = 0 pour tout YV €
g;‘eg(F). Appelons distribution stable une distribution qui annule ce sous-espace

C>®(g(F)) =" On a prouvé (cf. [5] 1.6) le résultat suivant.

Proposition. La transformée de Fourier d’une distribution stable est une dis-
tribution stable.

On se propose de généraliser ce résultat. Revenons au cas ou (H,s,§)
est quelconque. Notons C'2°(g(F))7 ="t le sous-espace des f € C°(g(F)) telles
que JEH(Y, f) = 0 pour tout Y € has —reg(F'). Appelons distribution H -stable
une distribution qui annule C(g(F))7 ="t Alors:

Proposition A. La transformée de Fourier d’une distribution H -stable est
une distribution H -stable.

Ce résultat est une conséquence des constructions de 'article [5]. De
meéme que la proposition précédente résulte de la conjecture 1.2 de [5] (pour
(H,s,§) = (G*,1,id)), de méme la proposition A résulterait de cette conjecture
dans le cas général. Mais celle-ci n’est prouvée que sous I'hypothese (lourde)
de la validité du ”lemme fondamental” . Pour se passer de cette hypothese, on
doit légerement modifier nos constructions et utiliser un résultat de Langlands et
Shelstad sur le transfert des éléments unipotents réguliers ([3] th. 5.5 A). Bien
stur, et malheureusement, on n’obtient ainsi que la proposition A et non pas la
conjecture 1.2 de [5]. Comme on ’a compris, cet article est une suite a [5] dont
nous utiliserons librement les notations et définitions.

I1. Réductions

IL.1. On note E(F) l'ensemble des données E = (G, G*, ¢, H,s,{) comme au §I
(cf. [5] 1.1). Soit E = (G,G*,p,H,s,§) € E(F). Notons que la proposition A
est équivalente a la

Proposition B.  C®(g(F)) st st stable par transformation de Fourier.

[

Lemme. La validité de la proposition B est indépendante du choix de 1 et de
la forme (-,-)gq.

Preuve. Solent ¢ et (-, >i-| d’autres données. Alors il existe un automor-
phisme 7 de 'espace vectoriel g(F'), commutant a la conjugaison par G(F'), de

sorte que

Y'((X, Z)g) = v((X,7(Z))g)
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pour tous X,Z € g(F). Pour f € C=(g(F)), notons f’ la transformée de
Fourier relative & ¢’ et (-,-);. Alors fr= | det 7'|1F/2fo7'. 11 suffit alors de prouver

que C(g(F))7=1nt est stable par f + fo7. Or il existe un automorphisme
i de lespace vectoriel h(F'), commutant a la conjugaison par H(F), et une
constante ¢ # 0, de sorte que

Agu(ta(Y),7(X)) = cAg u(Y,X)

pour tous Y € hgs —reg(F), X € greg(F) (cf. [5] 3.2). En utilisant les formules
de [5] 3.2, on calcule

JEHY, for) = det r|n?| det(rr| o ) [ 2 T H (ri(Y), £)

pour tous f € C°(g(F)), Y € har—reg(F) et l'assertion est claire. ]
I1.2. Soit E = (G,G*,¢,H,s,£) € E(F). Notons Gy, le groupe dérivé de G,

(1 le revétement simplement connexe de Gge et Z; le noyau de 'application
G1 = G. On a donc la suite exacte:

122721 =G = G—G/Gaer — 1

On a construit en [5] 4.2 des données Ey = (G, G, p1, H1,s1,&1) € E(F).

Lemme. S: la proposition B est vrate pour les données Ey, elle l’est pour les
données E.

Preuve. Par construction, on a des homomorphismes
ﬂ:G1—>G, 6:H — H.
Notons 3 'algebre de Lie du centre de G. On a des isomorphismes:

g=3Dd1, h=3Dh

les plongements de g1 dans g, resp. h1 dans f, étant les dérivés de 3, resp. ¢.
Pour X € g, onnote X' € 3 et X" € g1 ses composantes selon la décomposition
ci-dessus, et de méme pour Y € . Soit f € C°(g(F)). Choisissons un ensemble
fini I et, pour tout i € I, des fonctions f] € CP(3(F)), f"i € C=(g1(F)), de
sorte que:

(1) la famille (f!)ier est linéairement indépendante;

(2) pour tout X € g(F), f(X) = ;e FI(X)f"(X").

Pour Y € hg*_reg(F), on a

.]G’H(Y, f) — ZZ AG,H(Y, y! + X”)fi/(Y/)JG(X”,f”i),

X! oqel

ou X" parcourt g1 req(F) modulo la conjugaison par G(F), et l'exposant G
dans J signifie que l'on integre sur la classe de G(F)-conjugaison de X" . Il
en résulte aisément que
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JG’H(Y, f) — Z Z AG,H(Y, y! + X”)fl-/(Y/)JGl (X//,f//1',>,
X" el
ou cette fois X" parcourt gy req(F) modulo la conjugaison par Gy (F'), et l'ex-
posant Gy dans J% a une signification évidente. D’aprés [5] lemme 4.3 et 4.3
(2), il existe une constante ¢ # 0 telle que:

AG’H(Y, Y’ + X”) = CAGl,Hl (Y”,X“).

Alors

(3) JHHY, f) = ¢ Xiey FI(Y)TOI(Y", 7).

Supposons f € CX(g(F))T st Alors I'expression (3) est nulle pour
tout Y € hgr_reg(F). Grace a (1), on en déduit que pour tout i € I et tout
Yy c hl,G’l‘—reg(F)a JGl’Hl(Y”,in> — 0’ ie. f”i c Ccoo(gl(F))Hl_inSt.

Munissons 3(F) et gq(F) des restrictions de la forme (-,-)g, ce qui
permet de définir des transformations de Fourier dans C°(3(F')) et C2°(gq(F)).
Sous 'hypothese du lemme, on a donc ]E"i € C(gy(F))fi=inst = Bien s,
]E(X) = Y ier fl-’(X’)f”i(X”). En appliquant la relation (3) a f, on voit que
JEH (Y, f) = 0 pour tout YV € haw_reg(F), i.e. f € CZ(g(F))Hinst, ]
I1.3. Soit E = (G,G*,p,H,s,§) € E(F). Disons que E est consistante si
le facteur Ag g n’est pas identiquement nul. Si E n’est pas consistante, la
proposition B est triviale. Supposons E consistante. On a introduit en [5] 6.3
des groupes M et M*. Le premier, resp. le second, est un sous-groupe de Lévi
défini sur F d’un sous-groupe parabolique P de G, resp. P* de G*, défini
sur F'. On a défini des données Ey = (M, M*, o, H,s,6m). Les données
endoscopiques (H,s,{yr) de M* sont elliptiques.

Lemme. S: la proposition B est vraie pour les données Eyr, elle l'est pour les
données E.

Preuve. Grace a [5] lemmes 6.4 et 6.5, il existe une constante ¢ # 0 telle que,

pour tous f € CX(g(F)) et Y € has —reg(F),
(1) T, ) =) Amn(Y,2)19Z, f),
Z

ou Z parcourt Myeg(F) modulo la conjugaison par M(F'). Notons n le radical
nilpotent de p, fixons un sous-groupe compact maximal K de G(F) tel que

G(F) = P(F)K et introduisons la fonction fF € C®(m(F)) définie par

fP(2) :/K /n(F) F((AdK)(Z + N))dN dk

Les mesures étant convenablement choisies, on a 1’égalité
Tz, f) = T2, §7),
pour tout Z € m(F'). De (1) résulte I'égalité
JEOH (Y, f) = MY, fP).
D’autre part, m(F) étant muni de la restriction de la forme (-, )4, on a I’égalité

(f)P = (fP)A. Le lemme en résulte aisément. u
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I1.4. 1l résulte des deux lemmes ci-dessus qu’il suffit de démontrer la proposition
B dans le cas ou G, est simplement connexe et les données (H,s,£) sont
elliptiques.

ITI. L’argument global
III.1. Soit E = (G,G*, ¢, H,s,£) € E(F). Supposons G = G*, ¢ = id et que H

se déploie sur une extension non ramifiée de F'. On fixe une telle extension F’.
Le groupe G lui-méme est déployé sur F’ ([5] 7.3 (2)). Fixons une sous-algebre
hyperspéciale ¢ de g(F), notons 1¢ sa fonction caractéristique.

Proposition. Il eziste un voisinage V de 0 dans H(F) tel que pour tout
Y € hG*—reg(F> ﬂ V}
JEOH (Y, 1) # 0.

Preuve.  Soit Me; lensemble des éléments nilpotents réguliers de g. Fixons
une forme différentielle sur NV,eg, de degré maximal, invariante par conjugaison et
définie sur F. On en déduit une mesure sur Nyeg(F') invariante par conjugaison.
Pour tout N € Nreg(F), notons

G(F).N = {(Adz)(N); = € G(F)}.

C’est un ouvert de Neg(F) qui est donc muni d’une mesure. Pour

feC>(g(F)), on pose

Langlands et Shelstad ont introduit une fonction A : Nreg(F) — C* et prouvé
que

Y —0

(1) lim JYH(Y, ) =Y AN)I(N, f),

ot N parcourt Nee(F) modulo la conjugaison par G(F), et bien siir Y reste
toujours dans hagx_reg(F) ([3] th. 5.5.A).

Remarques (2) Le facteur Dy, (Y1) de Langlands-Shelstad disparait car nous
avons éliminé le facteur Ayy de la définition du facteur de transfert.

(3) Langlands et Shelstad ont démontré en fait une relation analogue sur
les groupes mais on en déduit ’assertion pour les algebres de Lie via 'exponen-
tielle.

Fixons un sous-groupe de Borel B de G et un sous-tore maximal 7' de
B, tous deux définis sur F. On suppose que le sommet de I'immeuble de G
auquel est associée la sous-algebre £ appartient a I'appartement associé au plus
grand sous-tore déployé de T'. Notons n le radical nilpotent de b, ¥ 'ensemble
des racines de 7' dans n, II le sous-ensemble des racines simples et, pour tout
a € ¥, ny le sous-espace radiciel de n associé a «. Posons
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D

acX—1I1

Notons F' la cloture algébrique de F et T' = Gal(F\F). Le groupe T' agit sur
Y et sur II. Fixons un ensemble de représentants Il des orbites de T' dans II.
Pour a € Iy, on note n), = Gger, ng, 'y le fixateur de o dans T', F, le corps
des points fixes de T'y, et O, son anneau d’entiers. Remarquons que F, C F’.
Pour tout a € TI, fixons une base E, de n,(F). On suppose, ainsi qu’il est
loisible, que 0FE, = Eyq pour tous o0 € I') a € II. Alors pour tout a € I,
I’application

(o : Fo =0l (F), t— @

cecl' /T,
est un 1somorphisme. Il résulte de la théorie de Bruhat-Tits que 'on a l’égalité
(2) ENn(F) = (@ n! (F) m{%) Dn'(F)ne
a€clly

Si les E, sont bien choisis, ce que 'on supposera désormais, on a en outre

(3) o (F) e = Ca(Oa)

pour tout « € Ilj.

Notons d’autre part K le sous-groupe hyperspécial de G(F') dont £ est
I’algebre de Lie et fixons des mesures de Haar sur K et n(F). Il existe ¢; # 0
tel que pour tout N € Neo(F) et toute f € CZ(g(F)),

J(N =c Adz)X)dX dz.
(N, f) = e /A /n(F)mG(F).N f(Ad=)X)

Le membre de droite de 1’égalité (1) est donc égal a

c1 A(X Adz)X) dX dzx.
() /; /nwmgm (X)£((Ad2)X)

On prouvera ci-dessous le lemme suivant:

Lemme. I existe ¢co # 0 et, pour tout o € g, il existe un caractére non
ramifié xo de F2 de sorte que pour tout (zq4)aem, € HaeHo F et pour tout

X// E n//(F),
ACY Gz + X = T xaleo)
acllg acllg

Les égalités (1) a (4) de III.1 montrent alors qu’il existe ¢3 # 0 (dépendant des
mesures) tel que

}l/linOJGH (Y,1¢) = c3 H / Xa(za)dza
a€llg

Les xo €étant non ramifiés, cette expression est non nulle, ce qui prouve la
proposition III.1. [ ]
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Preuve du lemme. Pour tous (z4)acrn, € Haeno Fx

D Calza) et > Calza) + X"

agllg agllg

et tout X" € n”(F), les
éléments

sont conjugués par un élément de B(F'). Il suffit donc de calculer

ACY Calza))

QEHQ

Notons G, le revétement Simplement connexe de Gger, Zse son centre,
Tsc l'image réciproque de T dans G, G le groupe complexe dual de G, T un
sous-tore maximal de G attaché & T et T,q son image dans le groupe adJ01nt
de G. Fixons (za)aer, € HQEHQ F* et posons

«

K=Y Glza) Xi= Y ()

agllg aglly

Soit t un élément de TSC(F) tel que (Adt)X; = X. Le cocycle o — to(t)™!
définit un élément inv(X) € H (T, ZSC(F)).

Fixons un sous-groupe de Borel By de H et un sous-tore maximal Ty de
By tous deux définis sur F'. La donnée endoscopique £ définit un isomorphisme

n:Tyg —T

qui n’est pas défini sur F'. Plus précisément, pour tout o € IT', il existe w, €
G(F) tel que 0o Adw,0on =noo. On peut aussi bien relever w, en un élément
de Gs.(F). De plus, comme w, normalise T, il définit un élément du groupe
de Weyl de T' que 'on note encore w,. On munira désormais T de 'action de
[' définie par o.t = o(wytw, ') (ou, si Pon préfere, on identifiera T & Ty muni
de son action naturelle). On définit de meéme des actions tordues sur T, T et
Tad- Notons que les deux actions coincident sur ZSC(F') donc inv(X) reste un
élément de HY(T', Z,.(F)) quelle que soit I'action considérée. Notons invp(X)
I'image de tnv(X) par 'application naturelle

H'(T,Z,.(F)) — H' (T, Ts.(F)).

La donnée endoscopique s définit un élément s € Wo(TaFd). On a un accouple-
ment

HY(T, Ty.(F)) x mo(Th,) — C*.
D’apres [3] 5.1, on a ’égalité

A(X) = A(Xq)(invp(X), s7).
On a un diagramme commutatif

HY(T,T..(F)) x H'(T,X.(Tua)) — H*(T,F)
| |
H' (T, Ts(F)) X mo(TF)) — C*

~ Q/Z
/ e27ri
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L’accouplement du haut est le cup-produit (on utilise les égalités Tso(F) =

A

Xi(Tse) ® FX, Xi(Toa) = X*(Tsc)). Notons I’ = Gal(F/F’), d=|[F'":F]. Le
groupe I'/T" est cyclique, engendré par le Frobenius noté ¢. On a un diagramme
commutatif

H' (I T.o(F)) x H'(I',X.(Tw)) - HX(I',F*) ~Q/Z

T 1 1 1d
H'(D,T,o(F)) x  HYT,X.(Tw)) —» H(I,F*) ~Q/Z
T T 0 11/d
H'(T/T' Too(F)™) X HY (DT, X.(Toa) = H*(D/T', F'*) = Z/dZ,
T 1 1 1
0 0 0 0

Les suites verticales sont exactes ([4] proposition VII.4). Comme I" agit triv-

A

ialement sur X, (T4q) et X«(Tsc), on a
HYT', X, (Tua)) = Homeons(T', X1 (Taa)) = 0,
(I, Too(F)) = X.(Too) © HY (T, F7) = 0,

(Hilbert 90). Notons que TM(F)F, = X.(Ts.) @7 F'* . La valuation v : F'* — Z

définit un diagramme commutatif

H1<F/FI7X*(TSC)> X HI(F/F/,_X*(Tad)> — H2(F/PI’Z) ~ Z/dZ
HYT T, Too(F)') % H'(T/T', X, (Tha)) = H(T/T', F'¥) ~ Z/dZ

Notons i(X) I'image de invy(X) par la composée des applications
HY(T,T,.(F)) ~ H'(D)T, T, (F)") = H'(D/T', X,(Ts.)),
et S celle de st par la composée des applications
mo(T)) ~ HY (T, X, (Tha)) ~ H'(T/T, X, (Tua)).

Alors o B
(1) A(X) _ A(X1>€2m<z(X),S>d -

Fixons une uniformisante w de F' et, pour tout « € Ily, posons

Xo=Cal@)+ D Gall).

Belo—{a}

Je dis que
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Notons {a;a € II} I'ensemble des coracines associé a I, {@wy; a € II} 'ensemble
des copoids et T,q l'image de T' dans le groupe adjoint de . Les ensembles
{@;a € II} et {ws;a € II} sont des bases de X (Ts.), resp. X.(Taa). Le
cocycle définissant invp(X) est

o~ td(t)_] = ta.(wat_lw_l)

a

qui est cohomologue a
(3) o U.(twat_lw_l).

a

On vérifie que ce dernier définit un élément de H(T'/TV, TSC(F)Fl) . D’autre part,
pour tout o € I', I'application

Ty — Tse, s twet "lw T,

se factorise par Ty, — T,q. L'image de ¢t dans T, est

Z Z (0'wa) ® o' (24).

a€llg o' €T T,

Le cocycle (3) s’écrit donc

o Z Z o.(0'wa — we(o'wa)) @ 00’ (24).

a€llg o’ €T /T,

Alors (X)) est défini par le cocycle

o= Y v(za) Y. 0(0'ma —we(0'@a).

a€llg o' €l /T,

Pour tout 8 € Iy, on calcule 1(Xg) en remplagant dans I'égalité ci-dessus zg
par @ et z, par 1 pour a # 3. On en déduit alors I’égalité (2).
Des égalités (1) et (2) résulte I’égalité

AX) = AXy) ] (AXa)AX)H)r )
a€llp

d’ou le lemme. ]

IT1.3. Soient k un corps de nombres, E = (G,G*, ¢, H,s,£) € E(k) et u une
place finie de k. On note V 'ensemble des places de k et V,, le sous-ensemble
des places archimédiennes. On suppose vérifiées les hypotheses (1) a (5) de [5]
10.4. Alors

Proposition. Pour tout w € V —({u}UVy), les données E,, € E(ky,) vérifient
la proposition B.

Preuve. On fixe une telle place w. Fixons un caractere continu v : A/k — C*
(A est 'anneau des adeles de k), une forme bilinéaire (-, )4 sur g(k) symétrique,
non dégénérée et invariante par conjugaison par G(k) et deux O-réseaux a C
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g(k), b C h(k) (O est 'anneau des entiers de k ). 1l existe un ensemble fini
S1 CV tel que:

Voo U{u,w} C St,

siv€eV =81, p, est trivial, H, est non ramifié, a, est autodual pour
le bicaractere ¥, ((:,-)g,) et est une sous- O,-algebre hyperspéciale de g,(k,), et
il en est de méme pour b,.

On fixe un tel ensemble S. On en déduit comme en [5] 10.5 un ensemble
fini §, avec S1 CS CV.

Fixons Y, € hu,ar—reg(kw) et une fonction f, € Cé’o(g(kw))H“’_i“St.
Pour toute place v € § — V4, fixons un sous-ensemble ouvert compact €, C
Bo,G* —reg(kw) de sorte que les conditions (1), (2) et (3) de [5] 10.6 soient vérifiées,
ainsi que

(1) Yy € Q4 et la fonction JGW’HW(.,fw) est constante sur €, .

Pour toute v € S — Vo, on fixe un voisinage w, de l'unité dans &k, qui
stabilise I’ensemble 2, .

Fixons Yy € h(k) tel que pour tout v € S — Vo, Yy € Q, et, pour tout
veV—-5,Y €b,. Comme Y; est semi-simple régulier, il existe un ensemble
fini S5 avec S C 53 C V tel que pour v € V — 53, le tore Ty, est non ramifié en
v et la réduction de Yy dans b,/P,b, est encore semi-simple réguliere (P, est
I'idéal maximal de O, ). On fixe un tel ensemble S3. Il existe A € £ tel que:

pour tout v € V — S5, v(\) =0,

pour tout v € S5 — 5, v(\) >0,

pour tout v € S -V, A € w,.

Fixons un tel A. Grace a la proposition 3.1, il existe un entier N tel que
pour tout v € S3 — 5,

JGoHe (ANY, 14,) # 0.

On fixe un tel entier N. Remplacons désormais Yy par AVYy. Toutes
les conditions ci-dessus restent vérifiées et 'on a maintenant:

(2) pour toute place v € V. — 8, JGHe (Y 1, ) #£ 0.

En effet, si v € S3 — 5§, cela résulte de la construction ci-dessus. Si
veV —53, Yy est de réduction semi-simple réguliere et 'on peut appliquer le
lemme de Kottwitz ([2] corollaire 7.3, repris en [5] 7.2). On construit maintenant
pour toute place v € V des fonctions f, € C°(g,(k,)) comme en [5] 10.7, la
fonction f,, étant celle que I'on a fixée. On pose f =[], oy fo et T'on considere

I9(f) = Adz71) (X)) dz.
= e 2, )

On définit de facon analogue I9( f) Ces expressions sont absolument conver-
gentes ([5] 10.9) et on a ’égalité

~

I9(f) = 19(f).
On a des égalités ([5] 10.9 (5) et premiere égalité de 10.11):



WALDSPURGER 205

I9f) = g'n(@) Y Y > JENY ),

X*EX* keK(Tx» k) Y EXg v (X*,K)

I9(f) = o(T3) [T 79" (V2. fu).
veEV
Comme f, € C(g(ky))T»71"t il est clair que JE7(Y,f) = 0 pour tout
Y € hge—reg(k). Donc I9(f) = 0 et aussi IG(f) = 0. Le terme ¢(T) est un
rapport de mesures, donc non nul. Pour v € § — {w}, J%Hv (Yo,fv) # 0 par
construction de f, ([5] 8.2 (vi) et 10.8 (ii)). Siv e V=5, f, = f“ = 14, et
JG”’H"(YO,ﬁ,) # 0 d’apres (2). On obtient alors

JGW’HW (YO)f’U]) = 0.

D’apres (1), on a aussi JG““H“’(Yw,fw) = 0. Ceci étant vrai pour tout Y, €
hw,G*—reg(kw)a ona f, € C:O(El(kw))H’“_l“St ce qui acheve la preuve. [ |

Remarque . L’idée qui vient d’abord a lesprit est d’élargir 'ensemble S et
de le remplacer par S3 ci-dessus. Mais elle est incorrecte: S doit étre fixé avant
Yo car on impose a Yy des conditions qui permettent d’éliminer les données
endoscopiques non ramifiées hors de S autres que (H,s,£). D’ou notre recours
a la proposition III.1 et au théoreme 5.5.A de [3].

II1.4. Preuve de la proposition B. Soit £ = (G,G*,¢,H,s,{) € E(F).
On a déja dit que l'on pouvait supposer GJ., simplement connexe et (H,s,§)
elliptique. Grace a [5] 11.1, il existe un corps de nombres k, des données globales
Ey = (Gr, G}, 0k, Hi, 51, €x) et des places finies distinctes u et w de k de sorte
que ces données vérifient les conditions de II1.3 et que 'on ait un isomorphisme
kw ~ F rendant équivalentes les données E et Ej .. Il reste a appliquer la
proposition III.3. [ ]
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