Divulgaciones Matemadticas v. 2, No. 1/2 (1994), 99

Problemas y Soluciones

José Heber Nieto

Los siguientes problemas fueron propuestos en el nimero anterior de
Divulgaciones Matematicas. Los repetimos para dar tiempo a nuestros
lectores a enviar sus soluciones, las mejoree de lae cuales serdn publicadas
a partir del préximo nimero.

Problema 1
Sea {z,} una sucesién de niimeros complejos no nulos tal que si i # j
entonces |z; — z;| > 1.

a) Pruebe que la serie Y7 | 1/2% converge absolutamente para todo
real o > 2.

b) Muestre con un ejemplo que lo anterior no es cierto para o = 2.
Problema 2

Sea a > 2 un numero real y definamos una sucesién asi: o = a,
Ty = xi,l — 2 para n > 0. Calcule lim,, .o, 2/Z,.

Problema 3
Sea n un entero positivo y G un grafo con 2n vértices y al menos
n? + 1 aristas.
a) Pruebe que G contiene al menos un tridngulo.
b) ;Puede afirmarse lo mismo si el grafo contiene 2n vértices y n?
aristas?

Problema 4

Sea f una funcién continua a valores reales definida en la frontera
S del cubo unitario [0,1]™ en R™ tal que las restricciones a cada cara
flzr, . oo, 2i-1,0, Tig1, .oy xn) v fl@1,. oo 21,1, 2540, ,2,) sean
polinomios para i = 1,... ,n. Pruebe que existe una funcién polinomial
P : R™ — R cuya restriccion a S es f.



